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Problema 1. En la figura de abajo, el cuadrado y el tridngulo tienen el mismo
perimetro. ;Cual es el perimetro de la figura completa (del pentédgono)?
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Problema 2. Alberto tiene el mismo nimero de hermanos que de hermanas.
Su hermana Maria tiene el doble de hermanos que de hermanas. ;Cuantos hijos
tienen sus papas?

Problema 3. Denotemos por a, b, ¢, d y e cinco niimeros positivos distintos
tales que su suma es 25. En el diagrama adjunto, el valor de X representa el
producto de los niimeros asignados a los vértices de algin tridngulo que contiene
a X. ;Cudl es el valor maximo que puede alcanzar X bajo estas condiciones?



Problema 4. En un libro, la numeracion de las paginas es la siguiente: cada
hoja contiene dos paginas consecutivas, con la primera hoja numerada como 1
y 2, la segunda hoja como 3 y 4, y asi sucesivamente. Carlos, un nino travieso,
arranco varias hojas consecutivas del libro. Se sabe que el nimero de la primera
pagina arrancada es 185, y el nimero de la ultima pagina arrancada tiene los

mismos digitos que 185, pero en un orden diferente. ;Cuantas hojas arranco
Carlos?

Problema 5. Cada cara de un cubo, como se muestra en la figura, esta nume-
rada con un nimero entero positivo, de tal forma que el producto de los niimeros
en cada par de caras opuestas es el mismo para todos los pares. Encuentra el
valor minimo posible de la suma de los ntimeros en todas las caras del cubo.
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Soluciones

Solucion (Del problema 1.) Uno de los lados del triangulo mide 5 cm y la
suma de los otros dos es igual a 15 cm, por tanto, el perimetro del pentdgono

es 15+ 15 = 30 cm.

Respuesta. 30 cm

Solucion (Del problema 2.) Si Maria tuviera una hermana, entonces sus her-
manos serfan 2, por lo que la familia constaria de dos hijos y dos hijas, pero
entonces Alberto tendria s6lo un hermano. Si Maria tiene 2 hermanas, entonces
sus hermanos son 4, asi que son 3 mujeres y 4 hombres, y Alberto tiene 3 hema-
nas y 3 hermanos. Es claro que si Maria tiene mas de dos hermanas entonces
ya serfan demasiados hombres en comparacion con el nimero de mujeres y no
se tendria que Alberto tiene el mismo ntiimero de hermanos que de hermanas.

Respuesta. 7

Soluciéon (Del problema 3.) Elija el triangulo con vértices a, ¢ y d, el cual
contiene a X . De acuerdo con los datos del problema, tenemos que X = axcxd.
Ademés, como a+ b+ c+d—+e = 25, para maximizar el valor de X, los valores
de b y e deben ser lo méas pequenos posibles. Supongamos que b + ¢ = 3,
entonces a + ¢ + d = 22. Para maximizar X, dividimos 22 en tres partes lo
mas equitativas posibles. Asi, elegimos a = 7, lo que implica que ¢ + d = 15.
Siguiendo el mismo criterio, dividimos 15 en dos partes lo més cercanas posible,
eligiendo ¢ = 6y d = 9 (ya que no pueden ser 7 ni 8, pues deben ser distintos de

a). Por lo tanto, los ntimeros son a =7, c =6y d = 9, y el producto maximo
es X =7x6x9=3T8.

Respuesta. 378

Solucion (Del problema 4.) Dado que cualquier hoja termina en un namero de
pagina par, el nimero de la dltima pagina arrancada debe ser 158 o 518. Sin
embargo, 158 no es una opcion valida, ya que 158 < 185. Por lo tanto, la tltima
pagina arrancada corresponde al niimero 518. Para determinar la cantidad de
paginas arrancadas entre la pagina 1 y la pagina 518, notemos que las paginas



del 1 al 184 no fueron arrancadas. Por lo tanto, se arrancaron 518 — 184 = 334

paginas. Dado que cada hoja contiene dos péaginas, el numero total de hojas

arrancadas es la mitad de 334, es decir, % = 167 hojas.

Respuesta. 167

Solucion (Del problema 5.) Para determinar el valor minimo posible de la
suma de los ntiimeros en las caras del cubo, los ntimeros en las caras que no
son visibles deben ser lo més pequenos posible. Denotemos por a el nimero en
la cara opuesta a la que contiene 15, por b el nimero en la cara opuesta a la
que contiene 14, y por ¢ el nimero en la cara opuesta a la que contiene 10. De
acuerdo con las condiciones del problema, se cumple que

IXHXa=2XTxb=2x5xec.

De estas relaciones se obtiene que a = 14, b = 15y ¢ = 21. Asi, el valor minimo
posible de la suma de los niimeros en todas las caras del cubo es 89.

Respuesta. 89
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